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GEOMETRIE ANALYTIQUE

EXERCICES 7B

Dans tous ces exercices, le plan est muni d’un repére (O, I, J).

EXERCICE 7B.1

Sans effectuer le moindre calcul, et uniquement en

étudiant la proportionnalité des coordonnées, dire si

les vecteurs suivants sont colinéaires (si c’est le cas,
- - - -

on justifiera par I’égalité u=Av ou v=2u):

- (4 -8 . s
u (3) et v (6)sont-|ls colinéaires ?

o

o

- (4 -3 . s
u (3) et v (5)sont-|ls colinéaires ?

o

-2 - (-4 . s
u ( 1) et v ( 5 )sont-lls colinéaires ?
8 1 . s
et v sont-ils colinéaires ?

(8)ai (2

EXERCICE 7B.2
En utilisant le critere «xy” — x’y = 0» dire si les
vecteurs suivants sont colinéaires :

%(6) —>(-3) . TN
ul _qg/etv| g sontilscolineaires

P—

@

) sont-ils colinéaires ?

o

o

2 (127 (3 contitscolingaires
u 16 et v 40 sont-ls colineaires “

%(5) t—>(21) tils colingaires ?
ul 7 Jetv | 45 )sont-ils colinéaires ’

o

o

- (21 - (15 . L

ul og et v 21 sont-ils colinéaires ?
24 —> -16 . L
.18 tv 12 sont-ils colinéaires ?

EXERCICE 7B.3
On considere les points suivants :
A(-5;3) B(-3;-1) C(1;1) D(4;-1)
E(-2;2) F(-5;-7)  G(0;-7)
_— —
a. Les vecteurs AC et ED sont-ils colinéaires ?

@

— —— - - ;s =

b. Les vecteurs FB et EF sont-ils colinéaires ?
—_—> —_—> ) .

c. Les vecteurs AB et BG sont-ils colinéaires ?
— — - - 7 =

d. Les vecteurs FC et EG sont-ils colinéaires ?

—_—> —_—> i ., .
e. Les vecteurs AE et ED sont-ils colinéaires ?

EXERCICE 7B.4
Dans chaque cas, calculer la valeur de x pour que les

- o L.
vecteurs u et v soient colinéaires.

() 8 3()a(2)

EXERCICE 7B.5
On considere les points :
A@2;-3) B(G:-1) N(-4:Y)
—>

—
a. Pour quelle valeur de x les vecteurs AB et AM sont
colinéaires ?

M(x; 1)

b. Pour quelle valeur de y les vecteurs AB et BN sont
colinéaires ?

EXERCICE 7B.6
On considére les 5 points A, B, C, D et E, qui
permettent de définir les vecteurs suivants :

—> (2 — (7 —> (1
AB(J Ac(o) AD(-3)
— (6 — (5 —> (-1 — (4
e (5) wc(3) w0 (L) (3
—=2 (-6 — (-1 — (5
b (3) CE (3 ) DE (6)
a. Les points A, B et C sont ils alignés ?
b. Les droites (AE) et (CD) sont elles paralléles ?
c. Les points A, C et D sont ils alignés ?
d. Les droites (AD) et (CE) sont elles paralléles ?

e. Les points A, B et E sont ils alignés ?
f. Les droites (BE) et (AC) sont elles paralléles ?

EXERCICE 7B.7

a. Les points A(3; 2), B(7; 3) et C(15; 5) sont-ils
alignés ?

b. Les points D(-31 ; 12), E(-10; -3) et F(18 ; -22)
sont-ils alignés ?

EXERCICE 7B.8
On donne les quatre points :

1(6;1) J-6;-3) K(-12;-5) L(7;-1)
Ces points sont-ils alignés ?
EXERCICE 7B.9
On considere le triangle ABC tel que :
A(-1;2) B(-3;-2) C(5;4)

I et J sont les milieux respectifs de [AB] et [AC].
a. Les droites (1J) et (BC) sont-elles paralléles ?
b. Ce résultat était-il prévisible ? Pourquoi ?

EXERCICE 7B10
On considere le triangle ABC tel que :

A(-3:4)  B(3:7) C(9:1)

. i — 1——=
Soit M le point tel que AM = 3 AB.

. i — 11—
Soit N le point tel que AN = 3 AC.

Démontrer que les droites (MN) et (BC) sont
paralléles.

N—
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CORRIGE — NOTRE DAME DE LA MERCI
EXERCICE 7B.1
Sans effectuer le moindre calcul, et uniquement en
étudiant la proportionnalité des coordonnées, dire si
les vecteurs suivants sont colin€aires (si c’est le cas,

-> o -> o
on justifiera par I’égalité u=Xiv ou v=2Au):
=>4 ->(8) = _—> .
. u (3)etv (6): v = 2u :ils sont colinéaires
0 (3)ev(5)
. 3 etv 5
->( 2 - (-4 -
(-1)9“’(2):" 2u
- ->/(1
d.u(_sl)etv(s
- (10 - (2
- U{ 45 et v 3)"
H
u

_)
et v sont-ils colinéaires ?

Q

(ox
[

L

- ils sont colinéaires

o
=

o

6 (-3
K(_lo)eﬁ(s) 6x5—(-3)x(~10)=0 : OUI
5 (12 > (30
5 21
?(_7)et7(15) 5x15—(—7)x21=222 : NON
S (21)  ~(15
d(%)etv () 21x21-15x28=21:  NON
24 1
U(_lg),V(lg) 24x12—(~16)x(~18)=0 OUI

EXERCICE 7B.3  On considere les points suivants :
A(-5;3) B(-3;-1) C(;1) D(4;-1)
E(-2;2) F(-5;-7) G(0;-7)

e(es(]

( -3)- 6X( 2)

->non colinéaires

EF =-1,5 FB : - colinéaires
— (2 — (3
AB et BG
-4 -6
_—> _—> o, .
AB =1,5BG : -> colinéaires

->non colinéaires

->non colinéaires

La Mcrci

EXERCICE 7B.4

. (X - (-4 ..
a. Soit u (2) et v ( 1 ) deux vecteurs colinéaires,

leur déterminant est nul :
X

2
< X+8=0 < x=-8

det(ﬁ,g)zo =

-4
1‘:0 = X><l—2><(—4):0

b. Soit U (Z_J;X) et 7 (3?) deux vecteurs
colinéaires, leur déterminant est nul :

2+x -2
-3 3|
& 3(2+x)—(—2)><(—3)=0 < 6+3x—6=0
< 3Xx=0 < x=0

det(ﬁ,g):o =

EXERCICE 7B.5
On considere les points :

A(2;-3) B(;-1) M{x;1) N(4:y)

. —>(3 —>(X-2
a. Soit AB ) et AM 4 deux vecteurs
colinéaires, leur déterminant est nul :
3><4—2(X—2)=0
< 12-2x+4=0 < x=8

. —>(3 —( -9
b. Soit AB et BN deux vecteurs
2 y+1

colinéaires, leur déterminant est nul :
3(y+1)—2><(—9):0
& 3y+3+18=0 & y=—7

EXERCICE 7B.6
On considére les 5 points A, B, C, D et E, qui
permettent de définir les vecteurs suivants :

—> (2 — (7 — (1
AB(1) Ac(o) AD(-3)
we(3) we(3) w(5) ()
— (-6 — (-1 — (5
CD(-3) CE(3) DE(s)

— —
a. det(AB,AC) = 2x0-7x1=0-7=-7

% H - Ve -
donc AB et AC ne sont pas colinéaires et les

points A, B et C ne sont pas alignés
_— —
b. AE=-CD donc (AE) // (CD)

—) H - Ve - -
c. AC et AD ne sont pas colinéaires donc les points

A, C et D ne sont pas alignés
—_— —
d. AD=-CE donc (AD) // (CE)
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— — .
e. AE= 3 AB donc (AE) // (AB) : ces deux droites ont
un point commun : A, B et E sont alignés

—> — > .. N
f. BE et AC ne sont pas colinéaires donc les droites
(BE) et (AC) ne sont pas paralléles

EXERCICE 7B.7
a. Les points A(3; 2), B(7; 3) et C(15; 5) sont-ils
alignés ?
—(4 —(12 L —
AB (J et AC( 3j ainsi AC=3AB

donc (AC) /I (AB) : ces deux droites ont un point
commun : A, B et C sont alignés

b. Les points D(-31; 12), E(-10; -3) et F(18 ; —22)
sont-ils alignés ?

—( 21 —( 28
DE et EF

-15 -19

— —>
det( DE, EF )=21x(-19)—(-15)x 28
=-399+420=21
—_— —
donc DE et EF ne sont pas colinéaires : D, E et F

ne sont pas alignés

EXERCICE 7B.8 On donne les quatre points :
16;1) J-6;-3) K(-12;-5) L(7;-1)

()l
det(ﬁ,ﬁ)z__lzz ' = —12x(-2)—(-4)x1=28

1J et IL ne sont pas colineaires donc ces points
ne sont pas alignés

EXERCICE 7B.9
On considere le triangle ABC tel que :

A-1;2)  B(3;-2) C(5;4)
I et J sont les milieux respectifs de [AB] et [AC].
Xp +Xg -1+(-3)
-2
a. | 2 soit | 2 soit | ( j
Ya+Yg 2+(-2) 0
2 2

2
De mémeJ[ ]
3
.. — (4 —(8
Ainsi 1J et BC .
3 6

BC = 2 1IJ donc ces vecteurs sont colinéaires et
les droites (1J) et (BC) sont paralléles.

b. Ce résultat était prévisible: on retrouve le
théoreme des milieux (introduction au théoréme de
Thales)

EXERCICE 7B10
On considere le triangle ABC tel que :

A(-3;4) B(3;7) C(9:1)
Soit M le point tel que AM = 3 AB.

. . -2 _1-——=
Soit N le point tel que AN =3 AC.

Démontrer que les droites (MN) et (BC) sont
paralleles.

PREMIERE METHODE :

. X - 1
Soit M le point tel que AM = =3 B.
— 1

le point tel que AN =3 C.

o
(3w

X+3:1x
- 1 3 Xx=-1
AM =3 AB & <:>{ M(-1;5)
y—4:1><3 y=
3
. 1
X'+3==x12 \
— 1 3 Xx'=1
AN =7 AC < N(1;3)
3 , 1 y'=3

Ainsi BC =3MN
Donc ces vecteurs sont colinéaires et les droites
(MN) et (BC) sont paralléles.

DEUXIEME METHODE :
Il faut comparer les vecteurs BC et MN.

MN = MA + AN :%BA+%AC

:%(BA+AC):% BC

Donc ces vecteurs sont colinéaires et les droites
(MN) et (BC) sont paralléles.

TROISIEME METHODE :
Il faut comparer les vecteurs BC et MN.

N—
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e (] () (3

MN = MA+AN—%B 1

3

— 11— —(2 — (-2
AM == AB donc AM et MA

1 -1
— 1— —>(4j

1

AN == AC donc AN

. — (244 —( 2
Ainsi : MN soit MN
-1-1 -2

MN :%B—C donc ces vecteurs sont colinéaires et

w

les droites (MN) et (BC) sont paralléles.

La M(rci




